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अवगामी तर्क प्रणालीचा दीपस्तंभ  

 यकु्ललडच ेएक्लमेंट्स 
 

लेखक : णकरि बरे्व  

 

शास्त्ाांची भाषा म्हणनू गणणत अत्यांत उपयकु्त आह.े गणणत ह ेतर्क शदु्ध आह.े ह ेआपण 

सर्क जाणतोच. मात्र मानर्ी सांस्रृ्तीच्या सरुुर्ातीला ‘आजबूाजचू्या गोष्टींचे आर्लन’ याच 

प्रर्ारचे गणणत होते. थोडेसे र्गीर्रण, अांर्ाांची र्ल्पना, 

आरृ्तीच्या साहाय्याने र्स्तूांची र्ल्पना र्रणे र् त्या बनर्णे या 

पद्धतीचे गणणत माहीत होते. गणणत ही उपयोणजत अभ्यास शाखा 

होती. मात्र गणणत तर्क शदु्ध पायार्र उभे र्रणे आणण त्याच्या 

णर्स्ताराला अर्र्ाश खलुा र्रणे ह ेयणुललडच्या ‘एणलमेंटस’ 

ग्रांथामळेु झाले. या लेखात या ग्रांथाणर्षयी आपण समजनू घेणार 

आहोत. हा ग्रांथ मानर्ी सांस्रृ्तीला अत्यांत उपर्ारर् णिशा 

िणेारा आह.े आपण थोडा इणतहास बघ,ू त्या र्ेळची पररणस्थती समजनू घेऊ आणण मग 

प्रत्यक्ष एणलमेंटसची माणहती घेऊ.  

इसर्ी सन परू्क पाचशेच्या समुारास ग्रीस आणण एणजयन समदु्रणर्नाऱ्यार्र (Aegean 

Sea - यरुोप आणण आणशया याांच्यामधला भमूध्यसमदु्राचा खाडीसारखा णचांचोळा भाग)  

युक्लिड 

स्रोत : क्िक्िपीक्डया 
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ग्रीर् सांस्रृ्ती उियाला आली. णतचा  प्रभार् पाश्चात्य णर्ज्ञान आणण णर्चाराांर्र र्ायमस्र्रूपी 

राणहला. अणतशय भरभराटीला आलले्या व्यापारासोबत णर्णर्ध प्रर्ारच्या णर्चाराांच े

आिानप्रिान त्या समाजात होत असे. त्यामळेु णर्णर्ध माणहती आणण ज्ञान एर्त्र व्हायला 

मित होई. तत्र्ालीन पाश्चात्य जगामध्ये ग्रीस ससुांस्रृ्त आणण समदृ्ध होता. साधारण इसर्ी 

सन परू्क ४०० मध्ये ग्रीर् सांस्रृ्तीचा परमोत्र्षक  झाला.  र्र्ी होमर, इणतहासतज्ञ णहरोडोटस, 

सोफोललीस, यरुीपीडीस इ. नाटर्र्ार, राजर्ारणी पेररर्ल्स आणण तत्त्र्ज्ञानी सॉके्रणटस 

याांचा हा र्ाळ. ह ेसर्कच तत्र्ालीन आधणुनर् जगाचे सन्माननीय नागररर्! या सर्ाांचा प्रभार् 

आज अजनूही २००० र्षां होऊन गलेी तरी जाणर्त आह!े!  

ह्या र्ाळामध्ये ‘सात शहाणी माणसे’ असा णर्ताब र्ाही तत्त्र्ज्ञ, शास्त्ज्ञ याांना 

णमळाला. त्यातलाच थेल्स हा एर् 

गणणतज्ञ. थेल्स हा सैद्धाांणतर् 

णर्चारसरणीचा पाश्चात्य जगातला 

णपतामह समजला पाणहजे. 

भणूमतीमध्ये णर्धाने णसद्ध र्रायला 

हर्ीत, हा णर्चार सर्कप्रथम त्यान े

माांडला. आपल्याला णिसतांय, 

र्ाटतांय तेच बरोबर आह,े असां 

समजायला त्याने आक्षपे घेतला. ही फार महत्त्र्ाची गोष्ट होती. ग्रीर् ह ेभणूमतीमध्ये पारांगत 

होते आणण भणूमतीचे महत्त्र् त्याांच्या लेखी णर्शेष होते. थेल्सन े सदु्धा भणूमतीचा सखोल 

ग्रीसमधीि सात शहाणी माणस ं

स्रोत :  

https://en.wikipedia.org/wiki/Seven_Sages_of_Gree
ce#/media/File:Nuremberg_chronicles_f_60v_1.png 
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अभ्यास रे्ला. भणूमतीतील र्ाही णर्धाने णसद्ध रे्ली. त्याने णसद्ध रे्लेली र्ाही णर्धान े

क्रमशः ,  

१. णर्रुद्ध र्ोन ह ेसमान असतात.  

२. णत्रर्ोणातील तीन र्ोनाांची बेरीज १८० असते.  

३. समणिभजु णत्रर्ोणामध्ये पायालगतचे र्ोन सारखे असतात.  

या णर्धानाांचा क्रम महत्त्र्ाचा आह ेर्ारण िसुरी णसद्धता र्रताना पणहलीचा र्ापर   

रे्ला आह.े याप्रमाणे र्ोणतेही णर्धान त्या अगोिर णसद्ध झालेल्या णर्धानाांच्या साहाय्याने 

णसद्ध रे्ले आह.े थेल्सचे सर्ाकत महत्त्र्ाचे प्रमेय म्हणजे ‘अधकर्तुकळात आांतरणलणखत रे्ललेा 

र्ोन ९० अांशाचा असतो’. भणूमतीमध्ये, inscribed र्ोन णर्ां र्ा आांतरणलणखत / अांणर्त 

र्ोन म्हणजे जेव्हा िोन जीर्ा र्तुकळार्र छेितात, तेव्हा र्तुकळाच्या आतील भागात तयार 

होणारा र्ोन. त्यान ेअगोिर णसद्ध झालले्या णर्धानाांचा उपयोग र्सा रे्ला, ह ेस्पष्ट व्हार् े

यासाठी या णर्धानाची  णसद्धता णिली आह.े  

खाली णिलले्या आरृ्तीत O र्ें द्र असलेले र्तुकळ आणण त्याचा AB हा व्यास र्ाढला आह.े                                   

                    C               आपल्याला र्ोन ACB हा ९० अांशाचा आह े  

                                                        ह ेिाखर्ायचे आह.े AO, OC, OB या णत्रज्या   

    A                 O                B         आहते म्हणनू त्या समान आहते. णत्रर्ोण AOC  

                                                       र् णत्रर्ोण COB ह ेसमणिभजु णत्रर्ोण आहते. 

अगोिर णसद्ध रे्लेल्या णर्धानानसुार,                        
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आपल्याला र्ोन ACB हा ९० अांशाचा आह ेह ेिाखर्ायचे आह.े AO, OC, OB 

या णत्रज्या आहते म्हणनू त्या समान आहते. णत्रर्ोण AOC र् णत्रर्ोण COB ह ेसमणिभजु 

णत्रर्ोण आहते. अगोिर णसद्ध रे्लेल्या णर्धानानसुार,                        

र्ोन  OAC = र्ोन OCA = x , र्ोन  OBC = र्ोन OCB = y,  

णत्रर्ोण ACB च्या र्ोनाांची बेरीज = x +x + y +y = 2x + 2y = 2( x+y) =180. 

णत्रर्ोणाच्या र्ोनाांची बरेीज १८० म्हणनू  र्ोन ACB = x + y = ९०. 

ही णसद्धता  शाळेत जशी णिली जाते, तशीच आह;े २४०० र्षाांपरू्ीची णसद्धता आपण 

८ र्ी, ९र्ीत णशर्तो!!  

याच र्ाळातील अजनू एर्ा गणणतीचे नार् पायथागोरस. थेल्स आणण पायथागोरस 

ह ेप्रणसद्ध असले, जण ूिांतर्था बननू गेललेे असले, तरी त्याांच्याबद्दल णनणश्चत अशी माणहती 

नाही. प्रोललस (Proclus - इसर्ी सन ४००) ने णलणहलले्या 

ग्रांथाच्या आधारेच थले्स, पायथागोरस याांच्याणर्षयी माणहती 

समजते. मात्र यानांतर आपण णर्चार र्रणार आहोत ती 

व्यक्ती- णहपोकॅ्रटस, इसर्ी सन परू्क ४०० च्या आसपासच्या 

र्ालखांडात होऊन गेली. त्याने भणूमतीमध्ये सर्ाकत 

पणहल्याांिा गहृीतरे्, णनयम, णनष्र्षक णर्ां र्ा प्रमये यासदृश 

रचना र्रून ग्रांथ णलणहला. तो ग्रांथ म्हणजे पणहले एणलमेंट्स. 

हा ग्रांथ जरी नांतर आलले्या यणुललडच्या एणलमेंट्सने झार्ोळून गलेा, तरीही अशा प्रर्ारचे 

क्हपोकॅ्रटस 

स्रोत : क्िक्िपीक्डया  
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णलखाण र् णर्चारसरणी माांडणारा णहपोकॅ्रटस अत्यांत मोठा गणणतीच ठरतो. आपण नांतर 

बघणारच आहोत र्ी यणुललडचा एणलमेंटस हा ग्रांथ सांर्लनाच्या स्र्रूपामधला आह ेआणण 

त्यात थले्स आणण णहपोकॅ्रटस या िोघाांच्याही गणणताचा समार्ेश आह.े  

आता जरा त्या र्ाळातल्या णर्िान आणण णर्चारर्ांत तत्त्र्ज्ञ याांचा र्ळीचा प्रश्न, 

त्याांची बौणद्धर् धडपड र्ाय होती, 

त्याचा णर्चार र्रू. प्लटेोन े

णत्रस्तरीय सत्याची माांडणी रे्ली 

आणण बाह्य गोष्टींचे ज्ञान, बाह्य 

गोष्टी सतत बिलत्या असल्यामळेु 

र्ाही पणूक सत्य नव्ह ेह ेत्याने स्पष्ट 

रे्ले. तसेच णर्णर्ध र्स्त ू आणण 

व्यक्तींचे सांबांध ह े िखेील नलर्ी 

ठरर्ता येत नाहीत, त्यामळेु तेही 

पणूक सत्य नव्ह.े मग मनषु्य अांतः 

स्फूतीने आणण त्याच्या बदु्धीने आर्लन र्रतो ते सत्य अस ूशर्ते. अत्यांत शास्त्शदु्धररत्या 

ताणर्क र् पद्धतीने णर्शे्लषण रे्ले, तर जे णनपजेल ते सत्य ! अशी र्ाहीशी माांडणी आह.े  

‘Plato's Theory of Forms, also known as the Theory of Ideas, posits that 

true reality exists in a realm of abstract, eternal, and unchanging Forms, 

not in the physical world we perceive. This physical world is merely a 

प्िेटोची थेअरी ऑफ फॉर्मसस दशसिणारे गुहेचे 

रूपिक्चत्र  

स्रोत: https://philosophymt.com/platos-theory-of-

forms/ 
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copy or shadow of the true Forms, which are the ultimate source of being 

and knowledge. ‘  

मग र्ल्याणर्ारर् अशा र्ल्पना, णर्चार ह े‘फॉमकस’ अत्यांत र्रच्या िजाकचे. ते अमतूक 

असतात. स्र्यांणसध्ि ही गोष्ट बदु्धीगामीच आह,े असा त्याांचा णर्श्वास होता ह े नलर्ीच. 

म्हणनू ग्रीर्ाांना नलर्ी सत्य र्ाय असेल अशा णर्धानाांची ओढ लागली होती. मग अशा 

िणुर्धेच्या र्ाळामध्ये यणुललडचा उिय झाला. त्याने तोपयांत माहीत असलेले भणूमतीचे ज्ञान 

आणण सांख्यागणणताचे ज्ञान एर्त्र रे्ले. त्याांचे अणतशय उत्तम असे सांर्लन रे्ले. मात्र रे्र्ळ 

सांर्लनच असते तर नर्ीन ज्ञान आल्यार्र ह ेपसु्तर् आपले महत्त्र् गमार्नू बसले असते. 

तसे झाले नाही.  

या यणुललडच्या ग्रांथात र्ाय होते, याणर्षयी समजार्नू घ्यायच्या आधी त्याचे 

पररणाम बघ ू आणण ह े योग्यच आह.े र्ारण, जण ू गणणतातील पाठ्यपसु्तर्ाांचा राजा 

असलले्या यणुललडच्या ‘एणलमेंट्स’ णर्षयर् प्रत्यक्ष माणहतीच्या अगोिर या राजाच्या  

ललर्ाऱ्या िणेे आणण ऐर्णे उणचतच आह.े  

एणलमेंट्स ह े बेस्ट सेलर पसु्तर् आह.े खरां तर हा शब्ि अत्यांत तोर्डा आह.े 

बायबलच्या खालोखाल सर्ाकत अणधर् र्ाचले गलेेले एणलमेंट्स ह े पसु्तर् आह!े 

एणलमेंट्सच्या तब्बल २००० आर्तृ्त्या झाल्या. तसेच गणणताचे अभ्यासर्, तत्त्र्ज्ञ, 

राजर्ारणी असे णर्णर्ध स्तरार्रचे र् पाश्वकभमूी असलेले र्ाचर् एणलमेंट्सला लाभले. ह ेजसे 

अब्राहम णलांर्नचे आर्डते पसु्तर् होते तसेच गणणती रसेलचे सदु्धा.  
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 र्ोणत्याही प्राचीन ग्रांथाांच्या र्ेगर्ेगळ्या र्ालखांडात आर्तृ्त्या णनघतात. र्ाही र्ाळ 

ग्रांथ लपु्त होतो मग प्रगट होतो. एणलमेंट्स  ह ेइसर्ी सन परू्क 

२०० मध्ये णलणहले, मात्र त्यार्रचे आज उपलब्ध 

असललेे भाष्य ह ेपाचव्या शतर्ातील प्रोललसचे. त्यान े

णलणहललेी, सांपाणित रे्लेली आर्तृ्ती अणधरृ्त मानली 

जाते. या नांतर यरुोपच े अांधारयगु, डार्क  एज येत.े त्या 

र्ेळेला एणलमेंट्स लपु्त झाले. Renaissance, प्रबोधनाचा 

र्ालखांड १५५०च्या आसपास सरुू झाला. त्या 

र्ेळेपासनू परत त्याचा अभ्यास सरुू झाला. मधल्या 

र्ाळात, एणलमेंट्स इसर्ी सनाच्या आठव्या आणण 

नर्व्या शतर्ात अरबी भाषेत भाषाांतररत झाले, बाराव्या 

शतर्ानांतर, अरबीमधनू लॅणटनमध्ये भाषाांतरे झाली, 

मखु्यतः णसणसली आणण स्पेनमधील प्रयत्नाांमळेु. या 

प्रणक्रयेतील प्रमखु व्यक्तींमध्ये जेराडक ऑफ के्रमोना, हमकन ऑफ रॅ्ररांणथया आणण एडेलाडक 

ऑफ बाथ याांचा समार्शे होतो. त्यानांतर लणॅटन भाषाांतराांचा प्रभार् यरुोपमधील इांग्रजी, जमकन 

आणण इटाणलयनसह णर्णर्ध प्रािणेशर् भाषाांमधील पाठ्यपसु्तरे् आणण टीर्ाांच्या णर्र्ासार्र 

पडला.  

गणणताच्या इणतहासर्ाराांच्या मते यणुललडचे एणलमेंट्स ह ेपसु्तर् त्याआधी होऊन 

गेलेल्या ग्रीर् गणणतींच्या प्रमेयाांचे सांर्लन आह.े ग्रांथात एरू्ण १३ णर्भाग आहते. यात 

इसाि बॅरो या गक्णतज्ञाने  

१६६० मध्ये प्रिाक्शत 

िेिेिी एक्िमेंट्सची सोपी 

इगं्रजी आिृत्ती 

स्रोत : 

https://old.maa.org/press/pe
riodicals/convergence/math
ematical-treasures-isaac-
barrows-edition-of-euclids-

elements 

 

https://old.maa.org/press/periodicals/convergence/mathematical-treasures-isaac-barrows-edition-of-euclids-elements
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https://old.maa.org/press/periodicals/convergence/mathematical-treasures-isaac-barrows-edition-of-euclids-elements
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पणहल े४ शालेय भणूमतीतील णत्रर्ोण, र्तुकळ आणण एर्रूपते णर्षयी आहते, पाचर्ा गणुोत्तर 

आणण प्रमाण या णर्षयी आह.े णर्भाग ६ मध्ये गणुोत्तर, प्रमाणाचा भणूमतीतील र्ापर म्हणजे 

समरूपता आह.े या ररतीने सांख्याांचे गणुधमक, म.सा.णर्., ल.सा.णर्., मळू सांख्या, त्याांची 

अनांतता इ. गणणती गणुधमाांचा खणजना आह.े जरी एणलमेंट्स ह े मागील गणणतींच्या 

र्ामार्रती अर्लांबललेे असले, तरीही त्यातील अत्यांत शास्त्शदु्ध अशी पद्धत आणण 

क्रमबद्ध ररतीने मागील णसद्ध प्रमेयाांच्या आधारे नर्ीन प्रमेय णसद्ध र्रण्याची पद्धत, यामळेु 

एणलमेंट्सचे स्थान अपरू्क ठरते.  

यणुललडच्या एणलमेंट्सन े गणणत आणण एर्ां िरीत मनषु्याच्या णर्चाराांमध्ये मलूभतू 

बिल घडर्ला. त्याांनी रू्णितीसाठी काही गृहीते, व्याख्या आणि णनयि यांच्या आधारे 

अणधक प्रिेय िांडिे र्व तयांची णसद्धता णकंर्वा कोितया गृहीतार्वर अर्वलंबून आहेत 

आणि कोितया णनयिानुसार आपि तया णर्वधानाच्या सतयतेपयंत पोहोचतो, याचे 

उत्ति सादरीकरि केले. अर्ाभत णनणर्वभर्वाद सतय णर्वधाने णनिाभि करार्वयाची पद्धत 

णर्वकणसत केली. या पद्धतीने जे णर्धान णमळू शर्ते, जे सािर र्रता येते त्याच्या सत्यतेबद्दल 

शांर्ा उरत नाही. ही णर्चार र्रायची पद्धत ‘अर्गामी णर्चार पद्धती’, ‘Deductive 

Thinking’ या नार्ाने रूढ झाली.  

र्ालाांतराने यणुललडच्या एणलमेंट्सबद्दल सांशोधनात पषु्र्ळ त्रटुी आढळल्या. 

उिाहरणाथक, चार णर्ां र्ा पाच गहृीतर्ाांच्या ऐर्जी र्ीस गहृीतर्ाांची गरज भास ूलागली तसेच 

एणलमेंट्समध्ये णिलले्या र्ाही णसद्धता या चरु्ीच्या ठरल्या. मात्र र्ाळाच्या ओघामध्ये अस े

होतच असते. त्यामळेु र्िाणचत आता प्रत्यक्ष एणलमेंट्सपेक्षाही त्याच्यामळेु झाललेा मानर्ी 
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णर्र्ासार्रचा पररणाम अणधर् महत्त्र्ाचा मानला पाणहजे. एणलमेंट्सची रचना सरुुर्ातीला 

व्याख्या, मग गहृीतरे् आणण नांतर णनयम, त्यानांतर याांच्या आधारे तयार झालेले णनष्र्षक, 

णनष्र्षाांचे सािरीर्रण( demonstration) या पद्धतीने आह.े अणतशय बाांधेसिू, णचरेबांिी 

रचना आह.े एर्ही णर्धान ह ेसािरीर्रण णर्ां र्ा णसद्धतेणशर्ाय नाही. णर्धानाांच्या णसद्धता या 

व्याख्या, आधी णसद्ध झालेली णर्धाने, आणण णनयमाांचा र्ापर र्रून अर्गामी पद्धतीन े

णनष्पन्न झालेल्या आहते. र्ाही रृ्तीरूपी आहते. एरू्ण २३ व्याख्याांपैर्ी र्ाही थोड्या 

व्याख्या, णनयम आणण गहृीतरे् खाली णिली आहते. याांची त्या र्ेळची भाषा ही अथाकतच 

थोडी र्ेगळी आह.े त्याचा अथक आपल्या भाषेत समजनू घ्यायला लागतो. 

व्याख्या :  

व्याख्या १.  णबांि ूम्हणज ेज्याला र्ोणताही भाग नसतो. 

व्याख्या २.  रेषा म्हणजे रुां िी नसलेली लाांबी. 

व्याख्या ३.  रेषेची टोरे् णबांि ूअसतात. (सान्त, रेषाखांड) 

व्याख्या ४.  सरळ रेषा म्हणजे ती रेषा, जी णतच्यार्रील णबांिूांर्र समान रीतीने असते. (म्हणज े

रेषेर्रील र्ोणताही रेषाखांड िोन्ही बाजलूा र्ाढर्ला तर तीच रेषा णमळते.) 

व्याख्या ५. पषृ्ठभाग म्हणजे ज्याला फक्त लाांबी आणण रुां िी असते.  

व्याख्या ६.  पषृ्ठभागाच्या र्डा रेषा असतात. (सान्त पषृ्ठ)  

व्याख्या ७. सपाट पषृ्ठभाग म्हणजे तो पषृ्ठभाग, जो त्याच्यार्रील सरळ रेषाांर्र समान रीतीन े
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असतो. (पषृ्ठभागार्रील र्ोणतेही िोन णबांि ू जोडून तयार होणारी रेषा त्याच पषृ्ठभागार्र 

असते.) 

व्याख्या ८. र्ोन म्हणजे एर्ाच प्रतलातील िोन रेषा एर्मेर्ाांना छेिनू सरळ रेषेत नसताना 

त्याांच्यातील झरु्ण े(Tilt).  ( िोन णभन्न सरळ रेषा णजथे छेितात णतथे र्ोन होतो.) 

व्याख्या ९. जेव्हा र्ोनाच्या बाज ू(एर्ाच) सरळ रेषेत असतात, तेव्हा त्या र्ोनाला सरळ 

र्ोन म्हणतात.  

व्याख्या १०. जेव्हा एर् सरळ रेषा िसुऱ्या सरळ रेषेर्र उभी राहून िोन सांलग्न समान र्ोन 

र्रत,े तेव्हा त्या समान र्ोनाांपैर्ी प्रत्येर् र्ोन र्ाटर्ोन असतो आणण उभी असललेी सरळ 

रेषा िसुऱ्या रेषेर्र लांब असते.  

या व्याख्याांमध्यसेदु्धा र्ल्पना आणण र्णकन असे िोन प्रर्ार आहते. णबांि,ू रेषा या र्ल्पना 

आहते. सरळ रेषा, र्ोन इत्यािी व्याख्या र्णकनात्मर् आहते. खालील आरृ्तींमध्ये व्याख्या 

िाखर्लले्या आहते. 
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गृहीतके: 

१. िोन णबांिूांमधनू एर् रेषा जाते.  (‘एर्’ म्हणजे एर् आणण एर्च) 

२. रेषाखांडाला न सांपणाऱ्या रेषेत र्ाढर्ता येते. (अनांताची र्ल्पना) 

३.      णबांि ूआणण अांतर णिले असता त्या णबांिलूा मध्य र्ल्पनू णिलेल्या अांतराएर्ढी णत्रज्या     

         असणारे र्तुकळ र्ाढता येते. 

४. सर्क र्ाटर्ोन एर्िसुऱ्यासारखे असतात. (र्ाटर्ोनाची व्याख्या ही र्णकनात्मर् 

आह,े त्यामळेु ह ेसाांगार्े लागले.)   

५. एर् रेषा अन्य िोन रेषाांना छेिते आणण जर त्या रेषाांनी रे्लेल्या आांतरर्ोनाांची बेरीज 

िोन र्ाटर्ोनापेक्षा र्मी असेल, तर त्या िोन रेषा एर्मेर्ींना छेितात. छेिन णबांि ू

ज्या बाजचू्या आांतरर्ोनाांची बेरीज िोन र्ाटर्ोनाांपेक्षा र्मी आह े त्या बाजलूा 

असतो. 

आता रे्र्ळ गणणतच नव्ह ेतर सर्कच णर्षयामध्ये उपयकु्त असे णनयम णिलेले आहते. 

१.  समान गोष्टींमध्ये समान गोष्टी जोडून णमळणारी सांख्या िखेील समान असते. 

(x + y = x +y) 
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२. समान गोष्टींमधनू समान गोष्टी र्जा रे्ल्यास बार्ीची सांख्या िखेील समान असते. 

(x – y = x – y ) 

३. एर्ाच गोष्टीशी समान असलले्या गोष्टी एर्मेर्ाांना समान असतात. 

(A = B आणण B = C असेल, तर A = C.) 

४.     सांपणूक ह ेएर्ा भागापेक्षा मोठे असते.  

५. एर्ाच गोष्टीची समान सांख्या एर्मेर्ाांना समान असते. (A = A) 

(आज ह ेA = A पणहला णनयम घेतात) 

या गहृीतर्ां  आणण णनयमाांमळेु, भणूमतीमध्ये एर् मजबतू आणण तर्क सांगत आधार तयार झाला, 

ज्यामळेु अनेर् भणूमतीय समस्या सोडर्ण्यासाठी एर् पद्धतशीर मागक उपलब्ध झाला. आता 

ही एर् स्र्यांपणूक व्यर्स्था तयार झाली आह.े मग ‘प्रमेय’ या साधनाचा उपयोग र्रून 

णनरीक्षणातनू णर्धाने माांडली गेली आणण ती णसद्ध रे्ली गेली. ही माांडणी अणतशय ससुतू्र 

आह.े प्रत्येर् णर्धान मागील णर्धाने आणण गहृीतर्ाांर्र अर्लांबनू आह.े ते णर्धान णसद्ध 

र्रताना अगोिर स्र्तांत्रपणे णसद्ध न रे्ललेे णर्धान र्ापरललेे नाही. 

प्राचीन गणणतीय ग्रांथाांमध्ये असते त्याप्रमाणे, जेव्हा एखाद्या प्रणतपािनाला अनेर् 

र्ेगर्ेगळ्या प्रर्रणाांमध्ये णसद्धतचेी आर्श्यर्ता असे, तेव्हा यणुललड अनरे्िा त्यापैर्ी फक्त 

एर्च (अनेर्िा सर्ाकत र्ठीण) णसद्ध र्रत असे आणण बार्ीचे र्ाचर्ाांर्र सोडत असे. 

थेऑनसारख्या नांतरच्या सांपािर्ाांनी अनेर्िा या प्रर्रणाांच्या स्र्तःच्या णसद्धता समाणर्ष्ट 

रे्ल्या. 
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एणलमेंट्सचे महत्त्र्ाचे पररणाम ह ेचार मिुद््याांच्या आधाराने साांगता येतील. सर्ाकत 

पणहला, भणूमतीचा अभ्यास र्रायची उत्तम णिशा णमळाली. िसुरा, तर्क शास्त् आणण ताणर्क र् 

णर्चारसरणीला णनयणमत, नेमरे् - ‘स्टँडडक’ स्र्रूप णिले गेले. तीन, अन्य अभ्यास 

णर्षयाांमध्येही, योग्य पद्धतीने णनष्र्षाकला पोचण्यासाठी ही पद्धत र्ापरणे उपयकु्त ठरले. आणण 

त्या त्या शास्त्ाची अणधर् ससु्पष्ट माांडणी णर्र्णसत झाली. आणण चार, या णर्चार पद्धतीच्या 

आधारे णर्ज्ञानामध्ये णनरीक्षणाांच्या आधाराने गहृीतरे् आणण मग गहृीतरे् आणण णनयम 

याांच्या आधाराने अणधर् णनरीक्षण णमळर्णे र् ती णसद्ध झाली असे समजणे, ह ेसांशोधनाचे 

स्र्रूप नलर्ी झाले. र्जै्ञाणनर् दृष्टीर्ोन तयार झाला. यणुललडच्या ग्रांथाचे महत्र् अर्गामी 

णर्चारपद्धतीचा उगम आणण सांगोपन र्रणारा ग्रांथ म्हणनू णनणर्कर्ाि आह.े 

 

§§§ 

लेखर् : णकरि बरे्व, भास्र्राचायक प्रणतष्ठान येथे गणणत णशर्र्तात. णर्ज्ञान र् 

गणणत णर्षयाांत लेखन र्रतात. शैक्षणणर् सांिभक गटात सहभागी. 
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