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प्रश्नांकडून उत्तरनांकड ेप्रवनस - भनग ३  

आधी कळस मग पनयन 
 

 

 

लेखक : णकरि बरे्व   

 

 

आधीच्या लेखामध्ये आपण उत्तर शोधण्यासाठी उपयुक्त पद्धतीचा आराखडा समजून 

घेतला आहे. त्याच वेळी दिलेली मादहती, त्यात असलेले दनयम आदण सखं्यात्मक मादहती, 

यांचे दवशे्लषण करून मग उत्तरापयंत कसे जाता येते याचे एक अगिी सोपे उिाहरण 

बदघतले. मादहतीचे दवशे्लषण हा आपल्या पद्धतीचा गाभा आहे. या लेखात जे उत्तर हवे 

आहे, जी ‘अपेदित दथिती’ आहे, दतच्यावर बारकाईने दवचार करून योजना कशी 

बनवायची हे बघणार आहोत. एक सोपे कोडे  सोडवताना पद्धतीचा हा पैलू उलगडणार 

आहोत.  शाळेत असताना दकंवा  नंतर आपण हे कोडे  सोडवलेही असेल. 

 

नदीमधनू, पाण्याच्या मोठ्या साठयातनू, तमु्हाला बरोबर ६ ललटर पाणी काढायचे 

आह.े तमुच्या जवळ ९ ललटरचे एक आलण ४ ललटरचे एक, अशी दोनच भाांडी आहते. बरोबर 

६ ललटर पाणी कसे काढाल? 
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अनीता, रोहन आलण आशतुोष. लतघे कोडे कसे सोडवतात, बघ ूया. लतघाांनी कोडे 

बलघतले व मनातल्या मनात गलणत करू लागले. 

समजा ४ ललटरचे भाांडे भरले ते ९ ललटरच्या 

ररकाम्या भाांड्यात ओतले… रोहन लवचार करत 

होता. अलनताला वाटल े अगोदर ९ ललटरचे भाांडे 

भरून मग काय करता येईल ते बघ.ू तसे लतघाांनी 

वेगवेगळे प्रयोग करून बलघतले. एकमेकाांना ते आपला लवचार साांग ूलागले की गोंधळ उडत 

होता. म्हणनू लवचार मनातल्या मनात सरुू झाला.  

थोड्या वेळाने एका  वळेेला एकजण बोलेल असे ठरले.  

आता आपण आपल्या प्रश्न सोडवायच्या पायऱ्यानसुार माांडू.  

काय हरे्व आहे :  ६ ललटर पाणी.  

माणहती : नदी आह.े म्हणजे भरपरू  पाणी उपलब्ध आह ेतसेच पाणी ओतनूही दतेा 

येईल. ९ ललटर आलण ४ ललटरचे भाांडे आह.े 

माणहती समजार्वनू घेिे :  ९ आलण ४ ललटर भाांड्याांचा  वापर करायचा  आह.े 

तयाांच्यावर कोणतयाही खणुा नाहीत म्हणज,े १ ललटर, २ ललटर इ. दाखवणाऱ्या.  

६ ललटर पाणी एखाद्या भाांड्यात लमळाले असे जेव्हा नक्की म्हणतो तया वेळी 

भाांड्यावर खणुा असतात आलण मग ६ ललटरच्या खणुेपययन्त पाणी  भरललेे असते.  

आकृती १: ९ व ४ दलटरची भांडी 
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लक्षात घ्या आशतुोष मला ६ ललटर पाणी लमळाले आह ेअसे गहृीत धरून लवचार 

करत आह.े तयाच्याकडे अशा खणुा असलेले भाांडे ६ ललटरपयंत भरलेले आह ेअसे तयाला 

डोळ्यासमोर लदसत आह.े 

मलुे सतत लवचारात आहते.  

काय हरे्व आहे :६ ललटर पाणी 

अट : भाांड्याांवर खणुा नाहीत.   

मलुाांनी प्रथम मनातल्या मनात प्रयोग केले. या भाांड्यातनू पाणी दसुऱ्यात ओत.ू एक 

भाांडे ररकामे करू. वेगवगेळ्या क्रमाने या लक्रया करू. इ.  प्रश्न, तयातील मालहती वापरुन थेट 

सोडवायचे प्रयतन केले. ते थकले. ही पद्धत काही फारसे दते नाही. लवशेष प्रगती होत नाही 

असे जाणवले. (कदालचत, करता करता जमनूही जाईल, पण अपघाताने.)  

आशतुोषला रोहनने लवचारले, समजा आपण 6 ललटर पाणी मोजले आह.े तर ते 9 

ललटरच्या भाांड्यात असणार. आता एक वेगळी सरुुवात झाली.  

जे हरे्व आहे ते णमळाले आहे असे गृहीत धरा. आणि ते पूर्वी कधीतरी, कोित्या 

प्रकारे णमळाले ते आठर्वा.  

हा सवय लवचार इतका मदु्दसेदू (explicitly) आपण करत नाही. आपण बलघतलले्या 

सवयसाधारण आराखड्याचा लवचार करू या. आपण प्रश्न सोडवण्याच्या पद्धतींचा अनभुव, 

अनमुान इ.च्या आधारे, लवलशष्ट पायऱ्याांच्या आधारे अभ्यास करत आहोत. अलधक स्पष्टता 
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आणायचा प्रयतन आपण करणार आहोत. परत एकदा तया पायऱ्या माांडू. आलण मग परत 

कोड्याच्या सोडवणकुीकडे वळू. 

प्रश्न समजून घेिे.  

माणहती : काय माहीत आह?े तयातील घटक कोणते? तयाांचा ‘आपल्याला जे हवे’ 

तयाांच्याशी सांबांध काय?  

मालहतीच्या घटकाांच े म्हणणे काय आह.े घटक नेमके काय सचुवतात? अथायत 

आपल्याला जे हवे तया सांदभायत. जे हवे आह ेते लमळाल े

आह ेअसे जण ूगहृीत धरून.  

अट काय आहे? थेट मालहतीवरून कोड्यात हव े

आह े ते लमळते? अथायतच तसे नाही. मग तयासाठी 

कोणती अट आह.े अलधकचे काही बांधन आह ेका?  

आपल्या कोड्यासांदभायत, 

काय हरे्व आहे : ६ ललटर पाणी  

माणहती / साधन : ९ ललटर, ४ ललटर चे भाांडे. नदीतनू पाणी घ्यायचे आह.े लकतीही  

पाणी घऊे शकतो. अथायत ओतनूही दऊे शकतो.  

अट / अडचि : भाांड्याांवर ललटरच्या खणुा नाहीत.  

परत लवचार करू.  

आकृती २  

९ दलटरच्या भांड्याला ६ दलटर 

ची खूण असल्यावरची दथिती 
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६ ललटर पाणी लमळाले आह.े जण ूकाही पवूी ते असे खणुा असलेल्या भाांड्याांतनू 

लमळाले. काही करून ९ ललटरच्या भाांड्यात आपल्याला एक अदृश्य खणू हवी. आता एक 

लनलित लदशा लमळाली आह.े ९ ललटरच्या भाांड्यात ६ ललटरचे पाणी असेल. आलण ‘६ 

ललटरची खणू’ आपण तयार करायची आह.े प्रश्न सोडवायची लदशा, एक योजना 

डोळ्यासमोर आली.  

आता अलधक लवशे्लषण न करता कोडे सोडव.ू आकृतया बघनू, आवश्यक लततकेच 

शब्दात माांडून.  

म्हणजे ९ ललटरच्या भाांड्यामध्ये ३ ललटर पाणी नाही. 3 ललटर भाग ररकामा आह.े 3 

ललटरचे दोन भाग पाण्याने भरललेे आहते, एक 

ररकामा आह.ेआपल्याला तीन ललटर पाणी मोजता 

आले तर मग ६ ललटर पाणी लमळेल. तीन तीन ललटर 

मोजनू ६ ललटर करायचे. अथवा थेट ९ ललटरच्या 

भाांड्यात ३ ललटर वेगळे काढत आले तर तसे ही उत्तर 

लमळेल. ही महत्त्वाची पायरी आह,े ६ ललटर पाणी 

हवे, ६ ललटर पाणी हवे असा धोशा थाांबवनू, ६ ललटर पाणी लमळण्यासाठी कोणती लस्थती 

लमळायला हवी, हा लवचार सरुू झाला.  

मग ४ ललटरचे भाांडे मी ३ ललटर मोजता येईल असे केले, असे समज.ू म्हणजे ४ 

ललटरमध्ये एक ललटर कमी आह,े असे करायचे आह.े लकां वा ४ ललटरच्या भाांड्यात खालती 

आकृती ३  

४ दलटरच्या भांड्याने ३ दलटर 

मोजता येईल का? 
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एक ललटर पाणी आह ेआलण फक्त ३ ललटर पाणी ४ ललटरच्या भाांड्यात बस ूशकेल. अथायत 

४ ललटरच्या भाांड्यात मी ३ ललटर पाणी मोजीन, असे करायचे आह.े  

४ ललटर भाांड्यातले १ ललटर पाणी ९ ललटरच्या भाांड्यातनू  लमळणार. ९ ललटरमधनू  

४ ललटर काढले. टाकून लदले. मग अजनू एकदा ४ ललटर 

काढले फेकून लदले. आलण आपण उत्तराच्यासाठी 

उपयकु्त पररलस्थतीत आलो. आपल्याला जे हवे आह ेत े

कसे लमळू शकेल या लवचारातील, अपलेक्षत शेवटच्या 

उत्तराच्या जवळच्या लस्थतीवर आपण आलो. येथनू 

आपण ६ ललटर पाणी लमळव ूशकू.  

एक ललटर पाणी ४ ललटरच्या भाांड्यामध्ये ओतले. ४ ललटरच्या भाांड्यात आता ३ 

ललटर जागा लशल्लक आह.े ९ ललटरचे भाांडे भरून 

घेतले. तयातील पाणी ४ ललटरचे भाांडे भरेपयंत ओतल.े 

आता ९ ललटरच्या भाांड्यात बरोबर ६ ललटर पाणी 

लशल्लक रालहले. 

आपण एक योजना बनवली ती योग्य आह ेअस े

आपल्याला वाटते आह,े कारण लदलेली मालहती ते 

अपेलक्षत मालहती या प्रवासाचे लनलित स्वरूप 

आपल्यासमोर आह.े  प्रतयक्ष कोड्याचे उत्तर लललहताना, दतेाना आपण प्रश्नात लदलेल्या 

आकृती ४  

९ दलटरच्या भांड्यातून १ दलटर 

पाणी दमळवले 

आकृती ५  

९ दलटरच्या भांड्यातील वरचे 

३ दलटर पाणी ४ दलटरच्या 

भांड्यात ओतले की ६ दलटर 

पाणी उरले.  
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मालहती आधारे आलण अटींसह सरुवात करून आपल्या लवचाराने ठरवलेल्या पायऱ्याांनी माग े

मागे जात टप्पप्पयाटप्पप्पयाने उत्तर माांडतो. ही उत्तर काढायची पद्धत म्हणजेच आधी कळस मग 

पाया रे! 

अथायत आपण या वेळी जे उत्तर अपलेक्षत आह े तयावर अलधक लवचार केला. त े

लमळाले आह े असे गहृीत धरले. लतथे कसे पोचता येईल, कोणतया लस्थतीतनू उत्तराच्या  

लस्थतीला आपण येऊ शकतो, ते शोधले. आता या पायरीवर कोणतया लस्थतीतनू येऊ शकू, 

असा लवचार करत आपण एक एक पायरीने ‘लदलेल्या मालहती’ जवळ आलो. अर्ाभत 

‘अपेणक्षत उत्तर’ संबंधीच्या माणहतीचे णर्वशे्लषि करत आपि आपली योजना तयार 

केली. ‘णदलेल्या माणहतीचे’ णर्वशे्लषि त्याद्वारे योजना आणि उत्तर; तसेच ‘आधी 

कळस मग पाया’ या दोन्ही मागाांची तोंड ओळख आपि करून घेतली आहे.  

योजना कशी बनवावी? ती अयशस्वी होईल का ह ेअगोदर तपासता  येते का? या 

पढुील लेखात आपण याांचा लवचार करणार आहोत. 

क्रमशः 

§§§ 

लेखक : णकरि बरे्व, भास्कराचायय प्रलतष्ठान येथे गलणत लशकवतात. लवज्ञान व 

गलणत  लवषयाांत लेखन करतात. शैक्षलणक सांदभय गटात सहभागी. 

इ.मेल : barvekh@gmail.com 

 

(कळीचे शब्द:गणित समजावनू घेिे, णदलेल्या माणितीचे णवशे्लषि, गणित सोडणवण्याच्या पायऱ्या) 

mailto:barvekh@gmail.com


 
8 / शैक्षणिक संदर्भ अंक 1३८  

 

 

शैक्षणिक संदर्भ दै्वमाणसकाणर्वषयी 

शैक्षणिक संदर्भ ि ेपालकनीती परिवािाचे द्वैमाणसक ऑगस्ट १९९९ पासनू संदर्भ सोसायटी 

प्रकाणशत कित आि.े मिाठीतनू चांगले णवज्ञान वाचायला णमळावे, शालेय व मिाणवद्यालयीन 

णवद्यार्थयाांच्या कुतिूलाला प्रोत्सािन णमळावे, अनरु्वांना जोडून असलेल्या णवज्ञानाची सिज 

ओळख व्िावी आणि समाजात वैज्ञाणनक दृणिकोन वाढावा,ि ेयाचे उद्दशे आिते. 

२०१८ सालापासनू आम्िी शैक्षणिक संदर्भची छापील आवतृ्ती न काढता इ-अंक प्रकाणशत 

कित आिोत व इमेल आणि व्िॉट्सॅपच्या माध्यमातनू वाचकांपयांत पोिोचवत आिोत.  

आपल्याला आमचे अकं वाचायचे असल्यास आपला इ-मेल पत्ता आणि व्िॉट्सॅप 

क्रमांक(ऐणच्छक) आम्िाला sandarbh.marathi@gmail.comवि पाठवावा. दि 

आठवड्याला एक लेख व दि दोन मणिने पिूभ झाल्यावि आठ लेखाचंा एकणित एक अंक 

असे आपल्याला पीडीएफ स्वरूपात णमळतील.  

www.sandarbhsociety.org या वेबसाईटला जरूि र्ेट द्या. जनुे अंकिी त्यावि पीडीएफ 

स्वरूपात उपलब्ध आिते.  

िा उपक्रम णवनामलू्य आि,े पि आपि आपला सिर्ाग ऐणच्छक दिेगी रूपात संदर्भ 

सोसायटीकडे पाठव ूशकता. अणधक माणिती वबेसाइटवि उपलब्ध आि.े  

- संपािक मंडळ,शैिदणक संिभभ व दवश्वथत मंडळ, संिभभ सोसायटी  
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